Varianta 94

Subiectul |
a) AB=45.
b)  Coordonatele punctul, mijlocul segmentulu[MN], suntx, =0, y, =3.

2\/6.

C) sinx=——
5

d) cog Lasinz =1,
7 7

6 z=4+3i.
f) P2+ +it=-i.

Subiectul I1

1
1
=4.
L

by x0O{-22}.
C) 4 arti se pot aranja pe un raft in 24 moduri.

a)

d x=-2gyi y=§.

2
e p=1.
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. 4dn+1 1
a) lim ==
n-=8n-2 2
L 22
“+2)dx=—"=.
b) L(x )dx c
o f'(x)=x*@Inx+1).
d) f’(x):1+1>0, OxO(0,00) = funaia f este cresitoare pe intervalu(l, ).
X
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e) lim % 1=2.
-1 x—=1
Subiectul 111
a) 102=23

b) 4(x+1)(y+1)—1:4(xy+x+ y+1) -1=4xy+4x+4y+3=Xoy
0) (Xoy)oz=(4xy+4x+4y+3)oz=

16xyz +16xy +16yz +162x + 16x + 16y +162+15 = xo (yo 2)

d) Din xoce=x, XUR = 4xe+4x+4e+3=x, OxOR



= X(de+4) +4e+3=x, [IXUR . Oktinem & ez—%DR.

e) Folosindb) obtinem : 4(x +1)(y +1)-1=-1, adia
(x+1)(y+1)=0=x=-1sau y=-1.
f)  Notim P(n): acac..oa=4"%(a+1)" -1, nON",

denori

EvidentP(l) este adeirati.

Presupunand dP(k) este adetrati pentruk ON", aritim ci P(k +1) este
adevrata.

)
Dar @cao..ca=(acac..oa)o a=[4k‘1(a+1)k —1]0 a
dek+1ori W

b)
:4[4k'1(a+1)k —1+1](a+1) -1=4"(@a+2)"* -1.

DeciP(k +1) este adesrati. Ambele etape fiind verificate, concluzion ca
acac..oa=4"*(a+1)" -1,0n0ON".
%,_/

denori
g)  Din punctuf) obtinem (x-1)o (x=1)e ..o (x —1) = 4% X" —-1=-1,

de2007ori

Rezult x=0.
Subiectul 1V
4 _ 4
a) Prin calcul olinem x* -1+ 21 =X 21+1= 2X = f(x),0xOR.
x“+1 x°+1 x°+1
b) lim(f (x) - x?)=-1.
3 2
c) f'(x) = 2x - 22X 2=2X EX +22),DXDR.
(x*+1) (x*+1)
d) Daci x0(-,0], atunci dinc) rezulti ci f'(x)<0, deci fungia f este
strict descreditoare pe intervalu(— 00 ,O] :
3
9  tim®jm X oo,
xow o X xee XS+
( ( 1 1 m_ 2
f) If(x)dx=j(x2—1+ _ )dx= Z-l+arcigl="-%.
! ] x“+1 3 4 3

4
) Dinf(x): 2X 1,DxDR,rezuIﬁc€1f(x)zO,DxDR si f(x?)=0,
X2 +

OxOR. Atunci 0= f(x)+ f(x?)=0, cu egalitate dacsi numai daa
f(x)=f(x*)=0. Rezul x=0 soluie unic.



